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Aufgabe 1. Zeigen Sie, dass wenn = CONyzp¢ nicht in ZFC beweisbar ist, diese Unbeweis-
barkeit nicht in ZFC beweisbar ist.

Hinweis: Der zweite Godelsche Unvollstéandigkeitssatz gilt fiir jede Erweiterung von ZFC
durch endlich viele Axiome, so auch fiir ZFC" := ZFCU {CONzpc}.

Aufgabe 2. Zeigen Sie in ZFC:

a) Die Aussage - CONzpc ist zu ihrer eigenen Widerlegbarkeit dquivalent.

b) Bis auf beweisbare Aquivalenz ist = CONgzpc die einzige Aussage mit dieser Eigen-
schaft.

Hinweis: Beweis des zweiten Godelschen Unvollstandigkeitssatzes.

Aufgabe 3. Zeigen Sie in ZFC, dass wenn ZFC F Bew("¢ ™) — ¢, so ZFC F Bew("¢™).

Hinweis: Benutzen Sie den zweiten Godelschen Unvollstandigkeitssatz fiir die Theorie

ZFC U {~}.

Aufgabe 4.

a) Sei P : N — NN die i-te Projektionsfunktion, genauer sei P*(xy,- - ,x,) = x;,

1 <7 < n. Zeigen Sie, dass P* Turing-berechenbar ist.

b) Seien g, h n bzw. n + 2-stellige, Turing-berechenbare Funktionen, dann zeigen Sie,
dass die durch primitive Rekursion definierte Funktion f,

f(x17"' axna()) = g(xla"' 7$n)
und
f(xla"' 7xn7y+1) = h(mla"' 7xn7y7f(x17"' axnay>>

ebenfalls Turing-berechenbar ist.
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